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Technieken die kunnen helpen om functievergelijkingen op te lossen:

• Vul standaard functies (bv. f(x) = ax + b) om een idee te krijgen over

mogelijke oplossingen.

• Probeer functies te herschalen of te verschuiven om extra eigenschappen

van de functie af te dwingen (bv. g(x) := f(x)− f(0) zodat g(0) = 0).

• Doe “standaard” substituties (0, 1,−x, f(x) . . . ).

• Zoek naar symmetrie.

• Gebruik inductie voor functievergelijkingen over N,Z,Q. Dit ook van

pas komen voor functievergelijkingen over R.

• Bewijzen dat f injectief en/of surjectief is (f(f(y)) = y ⇒ f bijectief).

• Kijk uit voor de pointwise trap: f(x)2 = x2 ≠⇒ f(x) = x of f(x) = −x,

f(x) = |x| is bijvoorbeeld een van de oneindig veel andere mogelijke

oplossingen.

• Vergeet niet gevonden oplossingen ook eens in te vullen in de functiever-

gelijking om na te gaan dat deze daadwerkelijk oplossingen zijn.

Oefening 1. Een functie f : R → R voldoet aan f(5− x) = f(5 + x). Als je

weet dat f 5 verschillende reële nulpunten heeft, wat is dan de som van deze

nulpunten?
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Oefening 2 (VWO 2006). Vind alle functies f : R \ {0, 1} → R waarvoor

f(x) + f
(

1

1− x

)
= 1 +

2

x(1− x)

Oefening 3. Vind alle surjectieve functies f : N → N zodat

f(n) ≥ n+ (−1)n

Oefening 4.

1. Vind alle functies f : Q → Q waarvoor

f(xy) = f(x)f(y)− f(x+ y) + 1

2. Vind alle continue functies f : R → R die aan die functievergelijking

voldoen.

Oefening 5. Vind alle functies f : R → R

(x− y)f(x+ y)− (x+ y)f(x− y) + 4xy(x2 − y2) = 0

voor |x| ≠ |y|.

Oefening 6. Zij f : R → R een even functie, die symmetrisch is ten opzichte

van de rechte x = 1. Zij f(1) > 0 en

f(x+ y) = f(x) · f(y) ∀x, y ∈
[
0,

1

2

]
Bepaal limn→∞ ln

(
2n+ 1

2n

)
.

Oefening 7. Vind alle functies f : N → N waarvoor

f(m+ n) = f(m) + f(n) +mn

Oefening 8. Vind alle functies f : R → R waarvoor

f(m+ n · f(m)) = f(m) +m · f(n)

Oefening 9. Vind alle functies f : Z → R die voldoen aan

f(x+ y) + f(1) + f(xy) = f(x) + f(y) + f(1 + xy)
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